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Primer Parcial de M atematica 2002
Catedrade Gutiérrez

Ciudad Univerditaria: Primer trimestre 2002

Ejercicio 1: Larectade ecuacion y = x + 3 cortad ge x end punto A, y cortad ge y en d punto
B. Cdcular ladiganciaentre A 'y B.

Ejercicio 2: Halar la expreson de la funcion cuadratica que verifica f2) = 0, Img. ¢ = [- 2, + ¥); d
intervalo de decrecimiento def es (— ¥, — 1).

Ejercicio 3: Dado f(y) :ig- 2, cacular f~*y e dominio def ~*.
X_

3/x

Ejercicio 4: Para iy =—2+e”", cdeular lim f(,y y lim  f(,. Halar todas |as asintotas de f.
X® -¥

x® 0F

Solucion de los Ejercicios:

Ejercicio 1. Cuando un punto de una funcion corta d ge x quiere decir que la coordenada “y” del
punto es cero (y = 0). Parahallar la coordenada x, igualemos la ecuacion a cero y despejemos “X”.

y=x+3® 0=x+3 ® -3 =X
A=(-3,0)

El punto donde la recta corta d ge vy, tiene coordenada x igud a cero X = 0). Para halar d vaor de
la coordenaday reemplazamos a x por cero y redlizamos la cuenta.

y=Xx+3® y=0+3 ® y=3
B=(0,3)
Para hallar la distancia entre los dos puntos aplicamos Pitégoras: D? = (y2 — y1)* + (X2 — X1)?

Se reemplaza las coordenadas por sus respectivos valores y se calculalaraiz cuadrada del resultado.

D=4(-3-0)2+(0- 32 ® D=+/18®|D = 4,24

Ejercicio 22 Como la funcidén cuadrética es un polinomio de grado dos, 10 que te estan pidiendo es
gue “ames’ un polinomio de segundo grado. Hay que utilizar la
! informacion que te dan: uno de los ceros es (2, 0), @ otro lo tenés
| gue “sacar” a partir del ge que se ubica donde termina € “intervalo
(2,0) de decrecimiento”: x = — 1. El ge sempre dga a los ceros de la fun-
— @— cion a la misma distancia (uno de cada lado), asi que € otro cero lo
i i encontramos en € punto de abscisa—4. Asi que x1 =2y X2 = —4. La
. imagen de la funcion empieza en — 2, lo que implica que es la ima-
gen de vértice de la pardbola, cuyas coordenadas quedaran como (1, —2). Con estos datos pode-
maos armar € polinomio.

A
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foo =a (X —X1) (X —X2)

foy=a(X—2) (x—(—4)) parahdlar a reemplazamos“x” e“y” por € vértice de la pardbola
—2=a(-1-2)(—-1+4) despgamosay nos queda azé
De esa manera tenemos la ecuacion factoria de la parabola

frgy = 2 2 4

(%) _E(X_ )(X+4)

Podemoas transformarla en un polinomio, smplemente gplicando distributiva

_2,2.,4, 16
fg =gX *9%" 3

Ejercicio 3: Para hdlar la inversa de una funcion nos conviene cambiar f(x) por X, mientras que x la
cambiaremos por f(x) ~ 1 |a que despgjaremos.

4

(A
X ; -l\
()
X = 4 -2b x+2= D(x+2)a?f'1-39:4p f-1.3= 4 b 1= 4 +3
1.3 f-1_3 &0 o () x+2[ 0 x+2

() ()

En € denominador de la fraccion, € nimero que lo anula (o hace cero) es “— 2", ese valor no puede
estar en € dominio.

Dom.; =R-{-2}
El problema termina aca pero también se les puede pedir las asintotas de la funcion inversa:

Asintota Vertical: es € vador correspondiente d dominio que tiene como limite d infinito ya que
no posee imagen en lafuncion.
4 4

lim +3=
X® -2 X+2 -2+

+3=¥+3=¥

A.V.={-2}.
Ecuacion delaasintota: x = —2

Asintota Horizontal: es d vdor dd limite de la funcion cuando € eemento dd dominio ) tiende
a infinito (es cada vez més grande). Este valor no posee preimagen, 0 sea que no pertenece a la ima
gen delafuncion.
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4 4
lim +3= + 0+3=3
X®¥ X+2 ¥+2
lim =0
x® ¥ X
A.H.={3} Ecuacion delaasintota horizontd: y = 3.

Ejercicio 4: cdculemosloslimites.

El sgno + que aparece a la derecha dd cero indica que € limite se calcula solo desde los vaores
mayores a cero (los nimero positivos).

, - , - - + X
im -2+eX= lim - 2+ lim eX=-2+ex®0" X =_24e¥ =24y =¥
x® 0" x® 0" x® 0"

3 3 lim 3

lim - 2+eX= lim - 2+ lim eX=-2+e®-¥*=_24e0 =_241=-_1
X® -¥ X® - ¥ X® -¥

Nos piden calcular las asintotas.

Asintota vertical: vaor correspondiente d dominio que tiene como limite d infinito ya que no po-
See imagen en la funcion. En este caso € limite de x tendiendo a cero por izquierda (valores negeti-
vos) no da como limite infinito, Sno — 2. Pero la funcidn tiene asintota vertica contando € limite de
X tendiendo a cero por derecha que si dainfinito.

.3
3 3 lim = »
lim - 2+eX = lim - 2+ lim eX =-2+e®0X L. 24" =_.2+¥ =¥

X® 0 X® 0 X® 0

A.V.={0} 6 x =0 (queeslaecuacion delaasintota vertical)

Asintota Horizontal: valor dd limite de la funcion cuando € édemento dd dominio ) tiende a infi-
nito (es cada vez mas grande). En este caso, existe la asintota horizontd, € valor de ellaes— 1.

3 3 lim 3

im - 2+eX = lim - 2+ lim eX =-2+&®@¥*¥=_24+e0 =_241=1
X® ¥ X® ¥ X® ¥

A.H.={-1} 6 y=-1(queeslaecuacion de la asintota horizontal)
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