Final Libre: Algebra exactas

Agradecimientos especialesa Mauro J. B. , la persona que se encar go de copiar el examen.

En esta primera parte en algunos copie todos |os resultados pero como veia que estaba corto de
tiempo y tenia que entregarlo empecé a copiar solamente mis respuestas.

Primera parte

1) S V1 R3esunasol ddl sistemaA x=b(b® 0) y W es solucién del sistema homogéneo
asociado, entonces unasol de Ax =— b es:

3W - VW+V -W -W+V

2) El conjuntodelosk i R paraloscudes{(1,2 1,-1); (2,1, k,—1)(1,—-1,-1,0)} es
linealmente dependiente es:
R £  {G {-1

3) S$<(1,011)(0,1,0,0>yT=<(1,2,0,0)(0,2,1,0>.% n Tesigua a

<(1,0,-1,0)> {0} {xORY%=0} <(1,4,1,0>

4) S (X, X2, X3) = (3% — X2, Xo— X3, X3) Y 9(X1, X2, X3)= (X2, X1, X3), M(gof) es

030 —-110 01-1 300
1-10 300 3-10 —-110
-101 0-11 001 0-11

5) Laecuacion del plano que pasapor (1,—1,0) y (0, 1, 1) y no cortaalarecta
I (3,2,-1)+(0,0,1)es.
2x—y+4z=3

6) SeanB= {Vi, Vo, V3} y B'={Vi+ Vo, 2V3 Vi— Va} basesdeR®. s f: RR >R* eslatl./
Mge(f) = (121) entonces Mgg(f) esigud a:
(0-13)
(123)

(320
(-16-23)
(16-2)

7) S P(X)=( + 1) (:C+5x°+8x+4) entonces:
—1 esraiz dobley — 2esraiz simple

8) Unzl ¢queverificaqueZ.Z=4yp<ag(z)<3/2pes
-1-i C3

9) Unpto.delarectal: | (1,0, 0) + (0, 0, 1) que esta adistancia O3 del plano p: x+y+z=0
(2,0, 1)

100 SA=(103)yBi R*3esta queA .B =2l, entonces det (B ) es:
02-1)
00—-1)
-1/4
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11)S f: R®R® R’ esunat.l. deautovaores3, 6,— 3y g(xi, X2, X3)= (3%, 3%z, 3x3), entonces |os
autovalores de fog son:
9 18,-9

12)Unatl. : R®R® R3/Nu(f)=<(L 1, 1)>yimf ={xT R/x— X+ Xs=0} eslatransformacion
definida por
f(1,1,1) =(0,0,0)
f(1,1,0) =(1,1,0)
f(1,0,00 =(0,1,1)

13) Sea{V1, Vo, V3,} unabase de Ry B={ Vi— V3, Vo+2 V3, V1+ V3} las coordenadas de
V1+V,+ V3 en base B son:
-2-13)

14) Sean $= <(1,0,0,0) (0,1,0,0)>y p = <(0,1,0,0) (0,0,1,0)> un vector quei a ($+T)" es:
(0,0,0,2

15) Si M(f)= (11 1) entonces{x1 R®/f(x) = x} esigual a
(010)
012)
<(100) , (01— 1)> {0} £ <01-1)>

16) El conjunto delosal R paraloscudes & sistema
{x +axy + X3= 1
{ aet+ x=-1

{ (- D)xs=atl tiene 8 soluciones es:
{-1.0}
17) SeaB={1,1,0) (0—1,1) (0,0,1)} y seaf: R®R® R’latl./Mgg(f) = (2-10)
607

Entonces, f(1,0,—1) esigua a
(1,2-5)

18) S $= {x1 R®/x1+2x—x3=0} el elemento de $ que esta més cercade (1,1,1) es:
0,00 (-1123) (213, 1U3,4/3) (13, 2/3,-13)

19) Sean $y T subespacio de dimension 2 de R talesque $* T. S f: RPe R® esunat.l. que
verifica f($)=T y f(T)=$, entonces:
f esisomorfismo Nu(f)=$ Im(f)=T Nu(f)=T

20) Dos soluciones de la ecuacion Z°+2Z=0 son: )
0y 1+i Biyo0 _GBiy—-1 —2y1+CBi
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Segunda parte:

1) Sean en R los subespacios $={x T R'/ 2+xs—x4=0} y T=<(1,2,0,2) (1,3,0,0) (0,0,1,8)>
Encontrar todos losvaoresdeay bl R/dm ($CT)=2

2) SeanenR $=<(1,1,00) (0,1,-1,2>y T={ x T RIx—xs+ 2x4 =X, =0}. Hallar sl es posible
un subespacio de W (Wi R) que satisfaga simultéaneamente TT Wy WA T $

3) Senf:RP® R*y g RPe R®lastl./ Mgg(f) = (010) y Mgs(g)=(-110)

(1al) (0-11)

(~a01) (001)
donde B={V1, Vs, V3} y B'={ V1+ Vo— V3, — Vi— Vo+2V3, V} son bases de R. Determinar a? R
y VI R sabiendo que (fog)(V1+Va+Va) = (= V1+Va) y (gof) (V1+V2+V3) = (3V1-8V2-4V?3)

4) SeanenR$={ xT R/xi+ 26— xa=Xo+Xa— x4 =0} y T={ x1 R/ xa+xo+X3 = Xo — X3 + X4 = O} .
Definir, s esposible, unat.l. f: R*? R* que satisfaga simultaneamente Nu(f)=$, Imf =T
y (fof) (1001) = (fof)(0010)

5) Seaf: R°® R®lat.l. dadapor f(x1, Xo, Xs)=(X1 — X2 —Xg , — Xz + Xa, — X1 +X2) y sea g: R*® R°la
LI/ g(xa, Xz, X3) = (= 3X1 + 2% — X3, X1 + X + X3, — 3x1— 3x3). Hallar todoslos| | R paralos
cualesexistex] RPx® 0/f(x)=1 g~ * (¥
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